GHEII 1éere année

Formulaire de trigonométrie

1 Formule fondamentale :

(1) cos’a+sinla=1

2 Formules d’addition :

(2) cos{a+b)=cosacosh—sinasinb
(moyen mnémotechnique : coco moins sisi)
(3) sin(a+b) =sinacosb + cosasinb
(moyen munémotechnique : sico plus cosi)

Remarque 1 : En théorie, il est possivle de retrouver toutes les formules de trigo du monde si on
connait ces 2 formules d’addition ainsi que la formule fondamentale... néanmoins il est vivement conseillé
d’apprendre les autres, histoire de gagner du temps pendant les contriles.

(4) rcos(a—b) =cosacosh +sinasinb

(5) sin(a—b) =sinacosh — cosasinb
Lan b

(6) tan(a+b) = tan a + tan

1 - tanatanb

tana — tanb
)t -b) = ———
() tan(a—b) 1l +tanatanb

3 Formules de duplication :

(8)  cos2a =cos’a—sin"a
(9) cos2a=2cos’a—1
(10) ecos2a=1-2sin’a
(11) sin2a =2sinacosa

2ta
(12) tan2a — —'2n2

4 Formules de triplication :

(13) cos3a =4cos’a — 3cosa
(14) sinda = 3sina — 4sin’a

5 Formules de linéarisation :

2,

(15) rusza=l+;m-a
1 - cos2

(16) sin®a=— "=



6 'Iranstormations de produits en sommes :
(17) cosacosh = % [cos(a + b) + cos(a — b)]
(18) sinasinb = —% [cos(a + b) — cos(a — b)]

in(a +b) +sinfa - b)]

(19) sinacosh = i}

..

7 Transformations de sommes en produits

)e=("")
) (75°)

22) sinp +sing = 2sin rpta cos g
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8 Valeurs remarquables :

(20) rosp+msq:2ms(

(21) ecosp— cosg = —2sin

(23) sinp — sing = 2sin (

z 0 =6 7/
sinz 0 1/2 \/EI.-"Q
cosr 1 V3/2 22
tanz 0 V3/3 1

9 Transformations élémentaires :

a) Passage de z & —x : cos(—z) = cos x, sin(—z) = —sin z, tan(—z) = —tan z

(la fonction ros est paire, tandis que sin et tan sont impaires).

b) Passage de r & # — 2 : cos(m — z) = —cos z, sin(7 — z) =sinz, tan(7 — z) = —tanz
c) Passage de x & 7+ x : cos(m + x) = — cos x, sin(7 + .r) — gin x, tan(r + z) = tan z

(en particulier la fonction tan est périodique de période 7

d) Passage de r & —.r:rus(%—.r):smz,sm(——r) rus.r‘mn(gi—.r):

+x: ros(i—;+r) =—smr‘sm( +3-') :“’Sx"'nn(%+x)

[

e) Passage de z &

10 Formules de passage a I’angle moitié (utiles en intégration)

Dans certaines situations on est amenés a poser ¢ = tan (3) On dispose alors des formules suivantes

pour exprimer sin x, cos x et tan x en fonction de ¢ :

. 2t
sInr =
1+#
1t
f‘ﬂsl‘:l #
'
Lan r =
1-



11 [Nombres complexes

11.1 Formule de base :
11.2 Identités remarquables :

a—b) =a®-b*
(a—ib) = a® +

11.3 Forme trigonométrique :

Siz =a+ ib avec a et b réels, on a les formules

Z=a—1ib
p=lz| =vVa*+b = V:7
cosf = 2
sinfl = g
tanf = E
a
11.4 Formule de Moivre :
(cosf + isinf)" = cosnf + isinnf
11.5 Exponentielle complexe :
e? = cos@+isiné
e = cosf — isin6
11.6 Formules d’Euler :
ifl —ifl
cosfl = c —Ee
il _ i
sinfl = c r)f



